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Θέµα  Α 

 

Α1. Έστω  f  µια συνάρτηση ορισµένη σ’ ένα διάστηµα ∆.  

Αν  F  είναι µια παράγουσα της f στο ∆, τότε 

Όλες οι συναρτήσεις της µορφής ( ) ( )G x F x c ,c= + ∈ℝ  , είναι παράγουσες της f στο ∆ 

και κάθε άλλη παράγουσα G της f στο ∆ παίρνει τη µορφή ( ) ( )G x F x c ,c= + ∈ℝ . 

µονάδες 10 

 

Α2. Στο διπλανό σχήµα φαίνεται η γραφική παράσταση  µιας   

συνεχούς στο [0,6] συνάρτησης f.  

Αν το εµβαδόν της περιοχής Ω1 είναι 5τ.µ και το                 

εµβαδόν της περιοχής Ω2 είναι 2τ.µ, να βρείτε την τιµή των 

παρακάτω ολοκληρωµάτων: 
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A3. Να υπολογίσετε τα ολοκληρώµατα: 
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Θέµα  Β 

∆ίνεται η συνάρτηση  f  µε τύπο  ( ) 2f x x 1 x= + −  . 

 

Β1. Να αποδείξετε ότι  ( ) ( )2f x  x 1 f x 0′ + + =  . 
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Β2. Να αποδείξετε ότι το εµβαδόν του χωρίου που περικλείεται από τη γραφική 

 παράσταση της g µε ( )
2

1
g x

x 1
=

+
  τους άξονες xx΄, yy΄ και την ευθεία x 1=  

 ισούται µε  ( )ln 2 1+   τ.µ. 
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Β3. Να µελετήσετε την  f  ως προς τη µονοτονία. 
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Β4. Να βρείτε το σύνολο τιµών της  f. 
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Θέµα  Γ 

∆ίνεται η συνάρτηση ( ) 2

1
f x

1 x
=

+
 , x∈ℝ  και F µια παράγουσα της f στο ℝ  µε ( )F 0 0=  . 

 
Γ1. Να µελετήσετε την F ως προς τα κοίλα. 
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Γ2. Να αποδείξετε ότι: ( ) ( )xf x F x x≤ ≤  , για κάθε x 0≥  . 
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Γ3. Να αποδείξετε ότι: ( ) ( )F x F x 0+ − =  , για κάθε x∈ℝ . 
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Γ4. i.Αν Ε είναι το εµβαδόν του χωρίου µεταξύ της γραφικής παράστασης της F, του x΄x 

άξονα και των ευθειών x 0=   και x 1=  , να αποδείξετε ότι:  ( ) 1
F 1 ln 2

2
Ε = −  . 
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    ii.  Να αποδείξετε ότι: ( ) ( )F 1 ln 2,ln 2e∈  . 
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Θέµα  ∆ 

∆ίνεται η συνάρτηση  f  µε ( )  xf x αx xe , α −= + ∈ℝ   . 

Αν η εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης της  f  στο 0x 0=   είναι παράλληλη στην 

ευθεία ( )ε :2x y 7 0− + =  , τότε: 

 

∆1. Να αποδείξετε ότι  1α = . 
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∆2. Να αποδείξετε ότι η  f  είναι γνησίως αύξουσα στο  ℝ . 
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∆3. Να βρείτε τις ασύµπτωτες της γραφικής παράστασης της f. 
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∆4. Να υπολογίσετε το εµβαδόν  ( )Ε λ    του χωρίου που περικλείεται από τη  γραφική 

παράστασης της  f,  την ασύµπτωτη της  Cf  στο  +∞    και τις ευθείες   x 0=    και x λ=  ,  

λ 0>  . 
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